Depuis des siécles, I'Occident en quéte dharmonie a
recherché des canons de beauté, des clés divines pour
comprendre« l'ordre du monde ». L'une d'entre elles est « le
nombre d'or ». Avant que lU'imagination ne prenne le dessus
et fasse le lien entre des domaines autonomes -science et
mystigue-, il s'agit de connaitre sa source mathématigque :
vovage rationnel dans Uirrationnel...

Pour certaines personnes, foute écriture mathématique est
rébarbative. Je les encourage a s'accrocher patiemment: le
vovage décrit -culturellement et techniguement- est un des
plus forts vécus par notre culture. Se U'approprier est une
féte. L.A.

LE NOMBRE D'OR :
LE RATIONNEL

Marie Milis

e nombre d'or se rencontre lemt d'exemples ol ce nombre peut
I dans l'observation de la étre reconnu. L'architecte londo-
nien Richard Watson a étudié les

nature et celle des ocuvres

d'art : on le retrouve dans l'arrange-
ment spiralé des graines de tourne-
sol comme dans la disposition des
feuilles de chéne ou de pormmiers le
long de leur tige. Certains le
refrouvent en musique et dans
l'artisanat populaire de civilisations
aussi variées que les Amérindiens
Ewakiutl contemporains et 1es arti-
sans grecs du 6e s, avant J.Chr. !,
La peinture et architecture pullu-

attributs du nombre d'or et de son
équivalemt tridimensionnel  « le
nombre plastique ». 2 Dans une
lenre récente, B.E. Clement me
signale retrouver ¢e nombre én
Electromagnétisme, *

La présence du « nombre d'or » est
recherchée parce qu'elle est généra-
lement pergue comme garante d'une
harmonie parfaite. Ce nombre a
acquis un stalut quasi magique, En

IRRATIONNEL

[ 509 -durant la Renaissance-, Piero
delle Francesca a demandé 4
Pacioli, moine franciscain et
mathématicien, d'écrire un manuel
i ce sujet i l'usage pratique du
peintre. Son ouvrage, illusteé par
Leonardo da Vinci, ful appelé :
« Divina proportione ». Leonardo
da Vinci, gquant & lui, wutilise
l'expression « sectio aurea w.

De quel or s'agit-il ?

Que cette proportion soil qualifiée
deor= ou «divine» nourrit

Initiations - N® 8 - Hiver 1992

53



l'imagination. Chacun y va de sa
compréhension en investissant ce
mot porteur des métaphores et
émotions les plus hautes. La pré-
sence du nombre d'or devient la
trace tangible du divin et de son
myslére, Les mystiques anciens ont
attaché leur faveur au nombre d'or
en raison de sa présence obsédanie
dans le pentagone éloilé, le penta-
cle auquel les Grecs attribuaient
une valeur symbolique. Les Pytha-
goriciens -secte religicuse, mysti-
que ei scientifique secréte fondée
par Pythagore 4 Crotone en 529
avant J.Chr.- utilisaient le penta-
gramme (fig.12) comme signe de
reconnaissance enlre eux.

Quant & Euclide, premier mathéma-
ticien 4 avoir établi un véritable
traité intitulé « Les Eléments »
(environ 30 av. J.Chr.), il men-
tionne ¢¢ que nous appelons le
nombre d'or mais sans y porter un
imtérét privilégié @ il émdie les
pentagones et décagones avec ni
plus ni moins de soins que les
iriangles, quadrilaiéres et autres
polygones, Il ne prend pas la peine
de désigner ce nombre par un nom
particulier. En somme, Euclide fail
figure de savant positif, 4

Chacun est conscient gue tous les
nombres et toutes les expressions

utilisées par la science s'inscrivent
dans deux langues: la langue
maternelle et la langue scientifique,
technique, précise et synthétique.
Que 'on pense seulement & ['écart
guil ¥ a entre le Big Bang de nos
imaginaires et I'événement décrit en
astronomie, entre |'Un  mystique
pergu comme |'Univers, Dieu ou la
fusion des époux et le nombre jalon
qui sert & compier... Tous nos mots
sont lourds d'images... (*)

Hésiode (Béme 5. avant J.Chr.) a é1é
le premier témoin du mythe rés
ancien de I'« Age d'Or» dont le
contenu imaginaire de pureté et
d'harmenie a probablement servi 4
qualifier l¢ nombre « dor». Ce
mythe est lié au temps cyclique @ la
révolution des astres et leur retour 4
leur conjonction initiale instituant
une succession des iges. Le cyele
de révolution de la lune, découvert
par Méton, a fait une telle impres-
sion que le nombre désignant l'an-
née dans ce cycle était inseril en or
sur les colonnes d'un temple dédié A
Minerve, Cesl le premicer « nombre
d'or », n'ayant aucun lien avec celui
gque nous analysons ici. Ce gue
nous appelons nombre d'or est une
proportion, une grandeur ¢l un
nombre... dont T'or n'a rien & voir
avec le métal liquide.

Les qualificatifs d'«or» ¢t de
« divin » som résolument dis aux
propriéiés -¢t aux conlextes dans
lesquels elles ont é¢ découvertes el
explorées- de ce fameux nombre
que Kepler qualifiait de « joyau de
la géométrie ». (Il est bon de se
rappeler que jusqud la fin du XIXe
sitcle géométre était encore syno-
nyme de mathématicien), Il est
donc nécessaire de mettre de edé
tous les prodiges attribués 4 ce
nombre pour le voir & l'ocuvre et le
connaitre dans son fonctionnement
technique.

Le biton de Phidias

Une histoire raconte gue Phidias
-sculpteur qui a imposé le pro-
gramme architectural du Parthé-
non %, construit entre 447 et 438
avant J.Chr. ® se promenait dans les
rues d Athénes avec un biton el
demandait & tous de lui désigner un
point qui divise le biton (AB)
harmonicusement en deux parties
non identiques. Avee éonnement il
vit presque toujours apparaire le
méme poinl (M) tel que (fig.l et
Z):

AB =AM
AM MB
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fig. 2
Ce point M est défini par le rapport
quun calcul (**) montre ¢gal &

1 +45

2

quelle que soit la longueur du
biton. Ce nombre, désigné par la
lettre grecque  (phi) par allusion 4
Phidias, est appelé  « nombre

d'or » : &
_1+45
¥
Il exprime la division du segment
AB en « movenne el extréme rai-
son », cest-ii-dire que le point M
est tel qu'un segment est la somme
des deux autres
AB =AM + MB
et que la longueur d'un des seg-
ments est la moyenne géomérique
des longueurs des deux autres
AM?= ABxMB
Notons que cefte remarquable dou-
ble propriéié de la division par ¢ est
approximativement  inscrite  dans
nos index (fig.3).

Labkasa

2,2
- L5

Malgré cela, son esthétique mathé-
matique et son pouvoir ulilitaire
parlaient sans doute plus aux Grecs,
aimsi qu'aux géometres el aux archi-
tectes de tous temps qu'd lintuition
contemporaine plus associée aux
nombres qu'aux segments,

Une classe dessine des rectangles

Aussi, nous allons observer une
autre propri¢ié de @ avant den
chercher la valeur (que vaut 7).
1 +V5
2

Si dans un groupe (une classe par
exemple) chacun dessine un rec-
tangle, puis construit un carré sur la
longueur de ce rectangle (figd) 7 et
continue de la sorte : les largeurs
{In]) et les longueurs {Ln) ammiveront
& dépasser n'importe quelle gran-
deur. Les suites des largeurs et des
longueurs augmentenl sans cesse,
elles tendemt vers l'infini.

fig. 4

*y

Dams Zére, wn concepd muthdmarique o vide 7,
Johserve les différentes oocumrences techmigues
de péro el beur lien avee be discours phibosophi-
qae, Paru dens  Procesdings of the Intematicnal
Buddhist Conference, Japanese Temple, Bodhe
gava, 1991, ¢ dans Inidations, suméro 56 (Le
Silence), printemps 1991, Un sotre article consa.
Cré aux images poricuses en mathémalsgues est en
PrOparation.

[i‘J
Comme A B = AM {AB + AM)
i A B est de longueus o et A M de bonguenr ok,
alors l'expression
AB=AM{AB+AM
re..-ﬁnma!-—:n:n!t-n

s al i
I""'F“*r]
. 1 K
cad 11 “+I: i)
I
ukm | &
k
o K=k+l
o e
kK -k-1=0

dquation dond bes salution som
w5 L 1-45

2 2

55 A B oest de longueur |

ﬂmﬁﬂmdﬂkﬂ;mur?

La longuewr & M = A M vawl

donc

=

e |

1
@

B =

La longuear A Ni= A N vas

V5 1
ek 1]
2
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Cratre le caloul alpdbrigue simpbe, il ¥ a lieu ici de
développer ane récurrence ¢f un passage & la
limite, & chague étape, Is longueur du rectangle
{tu) st égale i la longueur du reclangle précédent
(Lez)d augmentée de la largewr du rectangle
précident (')

Lpm b g# fay

La largeur du rectangle b la néme éuape () cu
égale b la longuewr du mectample & Pétape
précédente

Iﬂ-l'h-l

Le cocificient de forme b Pétape n est donc

.

la
Lo o i
Ir|-|
lay

=] —
Lt

k=le——

LNl
Les coeificients de forme s¢ mpprochent de plus
en plus dume
certaime vabeur k (l5f Y. = ta)

N
telle que kslel
k
e k*mksl
U Encone |
kK -k-1=0
iqu.ﬂiurl. du second degréd em k gui a deux

[ =1
o 1 +4%

r
] =45

2

s

Seul k (positif) est relenu comme valear de
comvergenes de la swite des coefflicients de
fpeme.

Aborder @ par l'observation de rappons de
gramdeur o5t une ée grecque (que Pon dépasse
iselodis dans la muise en oeuvre de son (radle-
ment, polamment bors du passage & la limaie).

Si & chague étape on calcule le
rapport ks de la longueur & la
largeur -kn appelé coefficient de
forme- Ky =LD
In
on observe que la suile de ces
rapports, loin de tendre elle aussi
vers linfini, converge invariable-
ment vers une valeur proche de
1,618... et ce quelque soit le rectan-

gle de départ (par ex. fig.5).

fi.5 Lo In kn=1|=n!'
e 5 1 1.666..
2° 8 516
¥ 13 8 1625
& 21 13 16153,
5 34 21 161904...

6" 55 34 LA1764....
i B 55 L6IBIS..
8° 144 BB 1,61797...
o 233 143 1.61805....
e n 233 1.61802..
1n° 610 377 1.60803...

Clest avec une vive curiosité que le
groupe -en quéte de pourquor- se
donne les outils algébriques de son
investigation. {#*#)

Un rectangle d'or

Apres avoir éabli que ¢ est la
valeur de convergence de toutes les

suites kn (de coefficients de formes),
signalons que s un  rectangle
demblée un rapport lengueurfargeur
égale & ¢, il est appelé rectangle dor.
Pour le consiruire, prenons trois seg-
ments perpendiculaires, de longueurs
égales & un, AB LBC LCD (fig6).
Construisons ensuite un cercle sur le
segment BC (fig. 7). Joignons A @ D,
M et N sont les intersections de AD et
du cercle (fig.8) el chservons que le
rectangle (BMCD) consuruit & partir de
ces segments unitaires est un rectangle
dor ! {fig.9) (2):

WB _
MB T
A [ ]
& = ks
b+
.6 o 7

[ L
1
¥ & e
B 5]
fig. 8 fig. §
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On y retrouve aussi la propriété du
biton de Phidias, la division en
extréme et moyenne raison. Le
point M est tel que

AN _AM _

Il nest pas rare dapprocher un
concepl par ses propridiés, Tant que
celles-ci sont spécifiques - et c'est le
cas pour - elles peuvent toutes
servir de définition. Ainsi, nous ne
manguons pas de définitions pour Q.

Une longueur d'or

~Nous pouvons aussi construire un
segment de longueur ¢ (fig.10) en
nous basant sur le théoriéme de
Pythagore pour lequel plus de 370
preuves sont connues,

E

»lFn

]

L
fig. 10

Mais que vaut @7 Quelle est sa
valeur 7 Quelle est la mesure de sa

longueur 7

Tendre vers ure valeur

Observons  tout  dabord  qu'au
tableau de la fig.5, les coefficients
de formes «s'approchent » de la
valeur de @ alternativement en étant
trop grands puis trop petits. Aw fur
et & mesure quune décimale se
stabilise, les autres continuent
d'encadrer, de plus en plus fine-
ment, la valewr de @ qui se précisc
donc par réduction successive des
écarts par défaut et par excés.

La valeur de @ se précise, mais-
e vaut-elle exactement 7

fncroyable ... mais vrai

Dans lexpression calculée pour :
p= 1445
2

il faudrait connaitre la valeur pré-
cise de V5 pour connaitre . Une
amie m'a raconté 'émulation qu'elle
a ressentie dans une classe d'éléves
de 13-14 ans. Toute la classe était
convaincue qu'il doit exister un
nombre dont le carré vaut cing.
Avec obstination, les €léves se sont
lancés & l'assaut des entiers qu'ils
ont vite abandonnés au profit de
nombres décimaux. Ils calculajent,
calculaient, multipliant chaque fois
leur nombre par lui-méme pour
trouver  5,00000... Leuwr cnthou-
siasme tournait & lacharnement. [ls

e voulaient plus arréter, ce qui
éveillait l'impatience des autres
professeurs : « Donne leur donc ce
nombre - ils font des math 4 tous les
cours ! ». Frangoise a parié unc
machine & caleuler avec sa classe
gue les éléves ne trouveraient pas
ce nombre. Malgré cela les éléves
ne sarrdtaient pas. Au contraire !
Finalement, une éléve a observé
que pour avoir 500000 il faudrait
que la demniére décimale du nombre
proposé soit zéro (seuls 0 x 0 donne
le 2éro nécessaire pour &ferire les
décimales de 5.00000). Mais alors
la précédente serait aussi zéro, et la
précédente, etc.... Elles devraient
toutes ére yéro. Le nombre serail
done un entier ¢t cela les éléves
savaient qu'aucun entier multiplié
par lui-méme donne cing. La classe
-enfin convaincue- a regardé 1'écr-
ture V5 avee de nouveaux yeux. On
dit que c'est un nombre, appelé réel,
on l'utilise dans des calculs mais
son existence est & la fois irréfuta-
ble et intangible. Chaque éléve a
regu une « machine & écrire » (un
CTAYON) POuUr marquer celle ren-
contre.

Resie & s'interroger sur la nature
dune quantité qui sans cesse se
précise (fig.5), qui m'est jamais
ttalement définie et gui pourtant
st 1A, manifestée s0us nos yeux par
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L'algorithme o Exclide de recherche du P.GUC.D.
(et de 121 et 77) comespond A la recherche du
plus grand pavé camé qui pave un rectangle,
c'est-d-dine ln commune mesure enire ke camé et le
mectangle.

w

une longueur dont l'existence ne
peut Eire mise en guestion.(fig.10)
Pour développer une intuition de la
nature de @, et pariciper 4 la
radicalité de son aliérité par rapport
aux nombres qui servent & compler
ol i mesurer, explorons quelques
figures. Ce faisant, nous suivons le
cours de 'histoire.

A la recherche de Punité de mesure
commune a denx segmenis

La liste des décimales de ¢ ne
sarréterait gue sl existait une
commune mesure (méme trés (s
petite) entre les cotés AB et AM du
biton de Phidias (fig.1 ou 2},
c'est-i-dire sl ¥ avait une unité de
longueur -méme minuscule- qui
entrerail un nombre entier de fois
dans la longueur AB et un autre
nombre entier de fois dans la
longueur AM. Chercher cetic com-
mune mesure revient & chercher le
plus grand diviseur commun par
lalgorithme d'Euclide.

En général, l'algorithme d'Euclide
sur deux segments opire de la
fagon suivanie : appelons «a» le
plus grand segment ¢ « b = le plus
petit. Nous soustrayons a de b,
aussi spuvent gue possible, laissant
un reste ¢, plus petit que b, Nous
soustrayons ensuite ¢ de b, aussi

souvent que possible, etc. ... 5i les
segments sont commensurables, le
processus s'arréte en donnant la
plus  grande commune mesure
(F=%%) 50 les segments sont « in-
commensurables =, le  processus
continue ad infinitum, et les restes
successifs deviennent éventuelle-
ment plus petits que nimporte quel
segment find préassigné.

« La descente infinie »

Considérons & présent une figure
faite d'wne infinité d'octogones
réguliers e d'octogrammes éivilés
embaoités (fig.11).

fig. 11

Dufaitquue ACDE«@t FCDB
sont des parallélogrammes, on a
que CD=AE=FB est contenu
deux fois dans A B, il reste EF. De

21 |77 4 33 11 pged
m 4 3 B
3O il
129
ik
a -
TH
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plus, CD=C'D". et EF=C'G=H
D est contenu deux fois dans C' I,
il reste G H. «La continuation
infinie de ce processus devient ainsi
évidente ». % AB ¢t CD sont donc
incommensurables ! 19

Sur cette figure, nous pouvons
visualiser  l'impossibilité  d'une
mesure commune entre AB et CD
aussi loin que l'om continue le
processus mis en place ci-dessus, la
pensée révéle ume infinité d'octo-
grammes emboités. Jamais nous ne
tiendrons le bitonnet, = le consti-
tuant élémentaire » qui serait une
unité de mesure commune,

Cette figure donne & voir un proces-
sus infini wul comme le tableau de
la figure 5 le faisait pressentir dans
le monde des nombres. Pierre de
Fermat (1601-1665) parlait & ce
propos de « descente infinie ».

On voit que 'on powrrait infiniment
mettre un reste dans un auire. Tous
sont I, sous nos yeux, i Vinfini, Cet
infini, ici actuel, est en tous cas
incontournable et force & abandon-
ner lidée que le point est insécable.
Le point ne pourra plus étre défini
comme une entité en soi mais
sculement comme l'interscction de
deux droites.

Nombre d'or et incommensurabilité
Comment les Pythagoriciens ont

exaclement découvert et prouvé
lincommensurabilité  reste  une
question ouvere, éudiée en dérail
par Knorr ¥, Une des hypothéses,
proposée par Von Fritz %, est que la
preuve en Elait basée sur lalgo-
rithme de division d'Euclide, appelé
anthypairesis, appliqué & la figure
formée d'une infinité de pentagones
el pentagrammes ¢étoilés cmboités
ifig.12).

D
Les segments incommensurables
sur cette figure sont les cdtés (C D
par ex.) el les diagonales (AB par
ex.) des pemagones réguliers qui
onl entré eux un rapport en extréme
el moyenne raison (appelée propor-
tion dorée), 10

Maourir pour une idée

MNombreux, par contre, sont ceux
gui attribuent la premiére renconire
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des Grecs avec la notion dincom-
mensurabilind  au  pythagoricien
Hippasus de Metaponte (environ
470 avant L.Chr.) qui a reconnu
linexistence  dume  commune
mesure entre le coié ei la diagonale
du carré,

La légende veut que Hippasus, pour
avoir transgressé I'ordre du monde,
ait péri noyé dans un naufrage. « Le
premier scolie du Livee X des
Eléments d'Euclide, en méme
temps qu'il expose le contenu de la
découverte, commente  la o« k-
gende » en ces temmes: « Les
auteurs de la légende ont voulu
parler par allégorie. Ils ont voulu
dire que tout ce qui est irrationnel et
privé de forme deit demeurer
caché. Que si guelque dme vew
pénétrer dans cette région secrite el
la laisser ouwverte, alors elle est
entrainée dans la mer du devenir et
noyée dans lincessant mouvement
de ses courants ».

Découvrir l'entité dont le carré vaut
2 (que nous nommons ¥2 ), ou V5,
ou @, ¢'élail entrer dans le liew od
régne la démesure, oil s'effacent les
contours, ol s'accumulent les mul-
tiplicités indominables et redouta-
bles, le liew sans frontidres de
l'oemerpow, (l'infini) . '

Chez les Grees, les mathématigues
étaient une science pure pratiquée

par des hommes libres, C'était un
art libéral, par opposition aux ans
mécaniques dont s'occupaient les
gens du peuple et les esclaves 12,
Les Pythagoriciens ne voulaient pas
soccuper des nombres  fraction-
naires quutilisaient cependant les
artisans et les commergants  de
l'époque pour exprimer des partics
d'une wnité monétaire ou d'une
mesure,

Pour eux, les nombres élaient des
essences composées, dont les élé-
ments, essences ¢lémentaires, sont
les unités (monades). Ces unités
Etaient pensées comme des points
indivisibles.

La erise de l'a-logas

Puisque la mesure de la diagonale
du pentagramme ou du carré par
rapport au colé n'est pas exprimable
comme rapport d'entiers, «on Ia
déclara inassignable, imprononga-
ble {tepprToa), voire sans raison
(ohoyod), car on appelait « rai-
son = (hoyoo) un rappon d'entiers,
la logistique éant le caleul sur les
entiers @ le rappon d'emiers. La
crise des irrationnels débutait. Ce
fut la premiére crise intellectuelle
de T'humanité, car elle érablissait,
par la seule raison démonstrative,
une incobérence du sens com-
mun =, ¥ Par aprés, les Pythagori-
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ciens n'om plus raité que des
grandeurs commensurables. 11 a
fallu attendre Eudoxe -né & Cnide
en Asie Mincure en 408 avant
J.Chr.- pour que soit fondée une
théorie des grandeurs incommen-
surables. Exposée au S5éme livee
des  Eléments  d'Euclide, elle
consiste essentiellement en la défi-
nition ¢t I'étude de I'égalité de deux
rapports {appelés raisons) de gran-
deurs incommensurables. Mais ce
quon arrivail désormais & faire
pour les grandeurs, on n'arrivait pas
a4 le faire pour les nombres. Ces
nombres « qui mentent » ont éé
abandonnés au profit de construc-
tions géométriques a la régle e au
COMmpas, sans mesure, sans nombre,
Les nombres ont é1€ discrédités de
la géomérie. 1ls ont mis ensuite
vingt-trois sidcles & guérir de la
blessure de lirmationalité !

Il a fallu auendre Viete (1540-
16037 et Descartes (1596-1650)
pour que les nombres et Palgébre
(rejdeviennent pour nous -fils de
Grees- des outils fiables de pensée,
Puis il a fallu attendre la fin du
XIXe sigcle et les travaux de
Cantor  (1845-1918), Dedekind
(1831-1916) et Weiersirass
(I815-1897) pour que sopére la
totale réconciliation de lan du

géométre avec l'art des nombres par
la formulation d'une base mathéma-
tique rigoureuse qui donne rang de
nombre & ces imationnels,

Nombre d'or ¢f monade

Pourtant les Pythagoriciens ont
maintenu le pentagramme ! Sans
doute parce qu'il nous montre
comment @ ¢l en essence lié a 1.
Outre lincommensurabilité de ses
ciés et diagonales, fa figure 12
nous offre une nouvelle écrire de
@, ainsi quune propriété remar-
qua_hla {i‘i***']

En écrivant le rapport de la diago-
nale au coté :

AB _ AF+FB
D CcD

=] 4+ ——FB
cD

[ltitt'
5i nous domnons & FB la valeor 1, le cfid
AF prend la valeur @ et le  rappor

AB yvaug lui aussi @
A

AB __AF+FE_,  FB
AF AF AF
e &
P
ﬁ:l-r--l.-
¢

(Ce qui est également déductible de Tégustion

Glegelm0
ou pl=p+l
et conduit naturellement & la swite infinde
pl=gi+ep
plaglig?

OF Ui Moalne gue -
ﬂ'-@"*#':

Dans une progressson géométrique de maison @, un
terme est | somme des deun termes de ramgs
précédentes,
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[rasenay

Oihservons que la sulte des sommes paniclles
1 1 3

Ll4=sllé— z—|é— =&—

[ TR T N
1 141
wend vers ¢ par aliemance de valewrs op grandes
el thop petites - ef met cn évidence La suide des
nombres de la séric de Fibonao

Ll a5 R 13 2]

dont le mpport entre dewy bermes conssécutifs tend
VErs 9
2 3 5 8 131 ¥

RN T

La suite de Fibonecoi a &€ défimie 3 l'occason de
recherches sur la prolifération des lapins par
Léoesrd de Pise, it Fibonacci, qui naguit vers
1100, Trés gramd mathématicien, on lui doit
probabdement Nintroduction des chiffres arabes en
Europe.

petit & petit se dégage une suite de
fractions embaoitées,

Puisque gg =

g=1+

1+1

Le nombre d'or peut donc s'écrire
suivant wne fraction continue infi-
nie (**EEEE) of p'intervient gue le
chiffre 1 .

i peut s'écrire & partir de monades-
..0e qui rend son irrationalité plus
« geeeptable =, plus  « familidre »
que celle des autres ! (voir aussi les
fig. 9 et 10).

@ est un pont entre Punivers des
nombres CONGUS COMME  Assem-
blage de monades et celui des
nombres processus qui désignent ce
vers quoi len tend, et leurs équiva-
lents en géométrie : le point unité
insécable et l'infiniment  petit
actuel.

En quelque sorte, @ ouvre l'univers
des irrationnels mais & partir de
l'unité. Le nombre dit &'or offre une
réconciliation avec la quéte d'unité,
la volonté de retrouver l'un dans la
multiplicité,

Une autre écriture de ¢ -plus
contemporaine- et issue  de
Péquation @2=g 4] présenle @
comme un édifice de radicaux
emboités & 'infini qui lui aussi ne
fait intervenir que le nombre 1.

q}:d L+ N 4V T4V T4

Rappelons enfin les cing solides
platonigues :

le tétragdre & 4 faces,

le cube & 6 faces,

l'ociobdre & & faces,

le dodécoddre & 12 faces et
licosatdre & 16 faces.

Emboités les uns dans les autres, ils
sont ous contenus dans [icosaédre.

Richard Watson m'a révélé que si
l'on place trois rectangles dorés
perpendiculairement les uns aux
autres, avec leurs cenlres communs,
la figure formée en joignant lewrs
sommets est un icosaddre (fig. 14
dessinée par R. Watson) - autre lien
entre le nombre dor et 'unité.
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Conclusion

Mombreux sont ceux cher qui
lexploration de tous les contextes
dans lesquels le nombre dor est
présent réveille un émerveillement
proche de 'enfance intéricure.
Décider -plutdt que de se lamcer
dans une telle vastitude- de s'en
tenir résolument & une approche
technique - certains  la disent
séche-, non  seulement n'a  pas
atténué le plaisir mais le nourrit et
l'enracine,

De plus, la construction de nos
processus de pensée scientifique
suit & pen prés les élapes histori-
ques que notre cullure a suivies.
Chacun d'entre nous commence par
concevoir les nombres  comme
constitués  de monades. Ouvrir
notre espril 4 une autre sorle de
nombre nous fait vivre une cxpé-
rience d'émerveillement.

I Gyorgy Doczi. The Power of Limits.
Proportional Harmonies in Nature, Ar
amd Architecture. Boulder and Losdon
(Shambhalaj, 1981.

* Richard Watson. Point of view. The
plastic number, The tndimensional egui-
valent af the number @, lecture LRLS.,
Colloque de Genéve, 1987 (non
publié),

B.EClement. A Plausible Explanation
of the Golden Ratio in terms of the
propertics of electromagnetic rediation
{non publié),

M, Cleyei-Michaud. Le Nombre d'Or.
Paris (PUF), 1978,

*Roland Manin, « Phidias =, Encyelo-
pacdia Universalis, vol. XIV, p. 439,
%B. Holtzmann., « L'Acropole d'Athé-
nes =, Enc. Univ,, vol. 1, p. 207,

TF. Thomas-Yan Dieren et N.Rouche.
Mesures, pavages ¢ nombres irration-
nels, Louvain-La-MNeuve (GEM), 1985,

SW.R. Knorr. The Evolutien of the
Euclidean Elements. Dordrecht (D.Rei-
dﬁl]-. I'.',TS_

* K. von Frite. Discovery of incommen-
surability by Hippasus of Metapontum,
Ann, Math, 46, 242-264 (1945),

9N Rouche ¢t F.Thomas-Van Dieren,
Oclogrm versus pentagram in a (nof oo
imporiant) historical dispute, in: Ini. J.
Mon-Linear Mechanics, Vol. 20, No. 5/,
pp. 451452, 1985,

W], Desanti, « [nfini mathématique »,
Encycl, Univ. vol, 9, p. 1122,

2 M. Kline. Mathematical Thought fram
Ancient to Modemm Times, MNew York
(Oxford University Press), 1972,

1*1, Dhombres, «Nombres Réels s,
Encycl. Univ,, vol. 15, p. 750.

Evans G. Valens, The Number of Things.
Pythagorean Geometry and Humming
Strings. London (Methuen), 1965,

Initiations - N* 9 - Hiver 1992

B3



	le nombre d'or-1
	le nombre d'or-2
	le nombre d'or-3
	le nombre d'or-4
	le nombre d'or-5
	le nombre d'or-6
	le nombre d'or-7
	le nombre d'or-8
	le nombre d'or-9
	le nombre d'or-10
	le nombre d'or-11

